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SIMETRI VE BILESKE DONUSUMLER

Simetri Doniigiimii

Bir seklin bir noktaya veya bir dogruya gére simetriginin alinma-
sina simetri (yansima) dénusumu denir.

d

Sekildeki birim kareli zeminde verilen A seklinin d dogrusuna
gore simetrigi B seklidir.

0) Noktanin Noktaya Gdre Simetrigi:

B C

m n
T ® T

B(x,Y,)

Clx,Y,)
A noktasinin B noktasina goére simetrigi C noktasidir.

Bu durumda B noktasi, [AC] dogru pargasinin orta noktasidir.

_X1+X2

Xg = —= ve olur.
0 > 0

_ YNty
2

Veya; Aile B ve Bile C noktalar arasindaki noktalarin apsis ve or-

dinatlari arasindaki artis ve azalis miktarlar aynidr.

L

A(-2, 5) noktasinin B(1, 2) noktasina gore simetrigi nedir?
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0) Noktanin Dogruya Gdre Simetrigi:

Ve

Bir noktanin bir dogruya gére simetrigi alinirken o noktadan dog-
ruya cizilen dik uzaklik kadar dogrunun diger tarafinda bir nokta
bulunur.

v d

4

A noktasinin d dogrusuna goére simetrigi C noktasidir.
Bu durumda B noktasi, [AC] dogdru pargasinin orta noktasi,

|AB| = |BC| ve [AC] L d dir.

L

70°

°
B

Sekildeki A noktasinin d dogrusuna goére ve C noktasinin k dogru-
suna gore simetrigi B noktasidir.

iki dogru arasindaki agi 70° ise ATC acisinin dlciisii kac dere-
cedir?
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Noktanin Eksenlere Gdre Simetrigi

Bir noktanin y eksenine gére simetriginde ordinati degismez,
apsis isaret degistirir, x eksenine gore simetriginde apsisi de-
gismez, ordinati isaret degistirir.

Ay
B(-a, b) bl A(a, b)
! o > X
-a O a
=9) |losccosccnansa o
C(a,-b)

Sekilde A(a, b) noktasinin y eksenine gére simetrigi B(-a, b),

x eksenine gore simetrigi C(a, —b) noktasidir.

A(-2, 4) noktasinin x eksenine gore simetrigi B, C(-3, 2) nok-
tasinin y eksenine gére simetrigi D olduguna gére, |BD| uzun-
lugu kac birimdir?

A(-3, 5) noktasinin x eksenine gore simetrigi B, B noktasinin y

eksenine gore simetrigi C olduguna gére, ABC licgeninin alani
kac birimkaredir?
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béliim 2

Sekildeki birim kareli zeminde verilen Giggenin y eksenine gére
simetrigi olan sekil ile, karenin x eksenine gére simetrigi olan
seklin kesigim bélgesinin alani ka¢ birimkaredir?

AY
E D
F C
o A B » X
K N
L M

Diizgiin altigenin D késesinin apsisi 6, K(-5, -2v3 ) ve
[NM| = 2V3 birimdir.

Sekildeki birim kareli zeminde verilen diizgiin altigenin y ekse-
nine gore simetrigi olan sekil ile, dikdortgenin x eksenine gére
simetrigi olan geklin kesisim bélgesinin alani ka¢ birimkaredir?
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Simetri ve Bileske Dondistimler

Noktanin Orijine Gdre Simetrigi

Bir noktanin orijine gére simetrigi alinirken, noktanin apsis ve
ordinati isaret degistirir.

Ay

A(a, b)

B(-a,~b)

Sekilde A(a, b) noktasinin orijine gére simetrigi B(-a, —b) dir.

A(2, -3) noktasinin orijine gére simetrigi nedir?

Kose noktalarinin koordinatlan A(4, -3), B(2, 5) ve C(6, -5) olan
ABC licgeninin orijine gore simetrigi olan ticgenin agirlik merke-
zinin koordinatlari nedir?
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Noktanin y = x ve y = -x Dogrusuna Gére Simetrigi

Bir noktanin y = x dogrusuna gére simetrigi alinirken, apsis ve
ordinati yer degistirir.

Bir noktanin y = —x dogrusuna gére simetrigi alinirken, apsis ve
ordinati hem yer degistirir hem de isaret degistirir.

Ay

A(a, b) noktasinin y = x dogrusuna gore simetrigi B(b, a) dir.

A(a, b) noktasinin y = —x dogrusuna gore simetrigi C(-b, —a) dir.

Dik koordinat diizleminde, A(-4, 3) noktasinin y = x dogrusuna gére
simetrigi B noktasi ve C(5, 2) noktasinin y = —x dogrusuna gére si-
metrigi D noktasidir.

Buna gore, |BD| uzunlugu kag¢ birimdir?

®rnek > 10

Dik koordinat diizleminde, A(2, 5) noktasinin x eksenine gére yansi-
masi B noktasi ve C(-3, 1) noktasinin y = x dogrusuna goére simet-
rigi D noktasidir.

Buna gore, BD dogrusunun egimi kactir?



Simetri ve Bileske Dondistimler

béliim 2

_/

Noktanin x = a ve y = b Dogrularina Gare Simetrigi
A(c, d) noktasinin x = a dogrusuna goére simetridi B(2a —c, d) ve

y = b dogrusuna gdre simetrigi C(c, 2b — d) noktasidir.

Ay X=a

» 0

Veya; yukaridaki gibi verileri analitik dizleme tasiyip simetri do-
ndstmlerini uygulayabilirsiniz.

0 Dikkat:

P
Bir noktanin x = a do@rusuna gére simetrigi alinirken ordinati ve

y = b dogrusuna gdre simetrigi alinirken apsisi sabit kalmaktadir.

Noktalar ile dogrular arasindaki apsis veya ordinatin artis veya
azalis miktarlar ise esittir.

Ornegin; K(-3, 4) noktasinin x = 2 dogrusuna gére simetriginde ;
apsis -3 den 2 ye 5 artarsa 5 daha artar ve 7 olur. Ordinat ise sa-
bit kalacagindan nokta (7, 4) bulunur.

L(-2, 5) noktasinin y = —1 dogrusuna goére simetriginde ;

ordinat 5 den —1 e 6 azalirsa 6 daha azalir ve —7 olur. Apsis ise sa-

bit kalacagindan nokta (-2, —7) bulunur.

®rnek > 11

A(-5, 2) noktasinin x = -3 dogrusuna gore simetrigi B noktasi ve
C(3, 5) noktasinin y = 4 do@rusuna gore simetrigi D noktasidir.

Buna gore, BD dogrusunun x eksenini kestigi noktanin apsisi
kactir?

388

Bir Noktanin Bir Dogruya Gore Simetrigi

d

A

v
Sekildeki A noktasinin d dogrusuna gore simetrigi B noktasidr.
Burada [AB] L d ve |AK| = |KB]| olur.

A noktasinin d dogrusuna gére simetrigini bulmak igin;

Once egimler carpimi —1 olacagindan AB dogrusunun egimi bu-
lunur ve denklemi yazilir. Sonra iki dogrunun ortak ¢dziminden
kesisim noktasinin (K) koordinatlar bulunur.

Son olarak A noktasinin K noktasina gore simetrigi olan B bu-
lunur.

®rnek > 12

A(3, -4) noktasinin x - 2y — 6 = 0 dogrusuna gore simetriginin ko-
ordinatlari nedir?

®rnek » 13

K(-2, 3) noktasinin x + y + 4 = 0 dogrusuna gére simetriginin ko-
ordinatlari nedir?
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®rnek > 14

A(2, -3) noktasinin 3x - 4y - 3 = 0 dogrusuna gore simetrigi B nok-
tasi olduguna gére, |AB| kag birimdir?

®rnek > 15

K(-1, 4) noktasi ile L(3, 2) noktasi bir d dogrusuna gore simetrik
olduguna gore, d dogrusunun denklemi nedir?

®rnek > 16 _

Ay

> X
(0] B\

d,

Sekildeki A noktasinin d; dogrusuna gére simetrigi B noktasidr.

d, dogrusunun denklemi x — 2y + 6 = 0 olduguna gére, d, dog-
rusunun denklemi nedir?
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Simetri ve Bileske Dondistimler

Bir Dogrunun Bir Noktaya Gore Simetrigi

P

<
<

dq: ax+by+c=0

\ 4

A

» do: ax+by+k=0

d; dogrusunun K noktasina gore simetrigi d, dogrusudur.
Bu durumda d, // d, olur.
P, K, T dogrusal olmak Uizere, |PK| = |KT]| olur.

d;: ax + by + ¢ = 0 dogrusunun K noktasina gére simetrigini bul-
mak icin; d, Gzerinde koordinatlarini bildigimiz bir P noktasi ala-
rak P nin K ye gdre simetrigi olan T noktasi bulunur.

T yi ax + by + k = 0 dogrusunda yerine yazdigimizda sabit te-
rim (k) bulunur.

®rnek > 17

x + 3y — 6 = 0 dogrusunun A(2, 1) noktasina gére simetriginin
denklemi nedir?

®rnek > 18

2x + 5y - 8 = 0 dogrusunun A(3, —2) noktasina gore simetrigi-
nin denklemi nedir?



) silgi:

Bir dogrunun orijine gére simetrigini de bulabiliriz.

ax + by + ¢ = 0 do@rusunun orijine gbre simetriginde sadece
sabit terim isaret degistirir ve ax + by —c = 0 olur.

Veya yukarida anlattigimiz gibi de yapabilirsiniz.

®rnek » 19

3x + 4y - 5 = 0 dogrusunun orijine gore simetriginin denklemi
nedir?

Bileske Doniigiimler

Birden fazla dontisimin uygulandigi déntusimlere bileske doni-
sumler denir.

®rnek > 20

A(2, -4) noktasinin orijin etrafinda pozitif yonde 90° dénme dé-
siimi B olduguna gore, B nin K(3, 4) noktasina gore simetrigi
olan C noktasinin koordinatlari nedir?

Simetri ve Bileske Dondistimler
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®rnek > 21

Analitik duzlemde; A(-1, 3) noktasi x ekseni boyunca pozitif ydnde
3 birim ve y ekseni boyunca negatif yénde 2 birim 6telenerek B nok-
tasi elde ediliyor.

B noktasinin x eksenine gore simetrigi olan C noktasinin koordi-
natlari toplami kagtir?

®rnek > 22

Analitik dizlemde; A(5, —2) noktasinin orijin etrafinda negatif yénde
90° dondirilmesiyle B noktasl ve B noktasinin y = —x dogrusuna
gobre simetriginin alinmasiyla C noktasi elde ediliyor.

Buna gore, C noktasinin y = -2 dogrusuna gére simetrigi olan
noktanin koordinatlar nedir?

®rnek » 23

Analitik dizlemde; K(-3, —4) noktasinin orijin etrafinda 180° déndi-
rilmesiyle elde edilen noktanin x = —3 dogrusuna gdére simetriginin
alinmasiyla T noktasi elde ediliyor.

Buna gore, T noktasinin 2 birim saga ve 3 birim asagiya otelen-
mesiyle elde edilen noktanin koordinatlari nedir?
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®rnek > 24

Analitik dizlemde; A(-1, 3) noktasinin x + y —4 = 0 dogrusuna goére
simetrigi olan nokta ile B noktasinin orijin etrafinda negatif yénde
270° déndurulmesiyle elde edilen nokta aynidir.

Buna gére, B noktasinin koordinatlari toplami kacgtir?

®rnek > 25

Dik koordinat duzleminde bir P(a, b) noktasi orijin etrafinda saat y6-
ninde 90° déndurildikten sonra elde edilen nokta; x-ekseni bo-
yunca negatif ydnde 2 birim, y-ekseni boyunca pozitif yénde 4 birim
Otelendiginde yine P(a, b) noktasi elde ediliyor.

Buna gére, a-b carpimi kactir?

®rnek > 26

Dik koordinat dizleminde bir 3x + 4y — 12 = 0 dogrusunun P(2, 4)
noktasina gore yansimasi olan d dogrusu bulunuyor.

K(a, -3) noktasinin y = 2 dogrusuna gore yansimasi d dogrusu-
nun lzerinde olduguna gore, a kacgtir?

Simetri ve Bileske Dondisimler N\~
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®rnek > 27

Dik koordinat diizleminde, merkezi O noktasinda olan asagidaki
ABCDEF diizgln altigeni verilmigtir.

AY

Bu altigen, merkezi etrafinda pozitif ydonde 60° dénduriltyor. D6n-
dirme sonrasi elde edilen altigenin de x eksenine goére simetrigi ali-
niyor.

Buna gore, ilk durumda D noktasinin bulundugu késeye, son du-
rumda hangi nokta gelir?

®rnek > 28

Analitik dizlemde; A(-2, 1) noktasinin 2x + y + 8 = 0 dogrusuna
gobre simetrigi olan nokta B ve C(3, —2) noktasinin orijin etrafinda po-
zitif yénde 90° déndurllmesiyle elde edilen nokta D dir.

Buna gére, BD dogrusunun egimi kactir?
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®rnek > 29 ®rnek > 31
AY Ny
5..
A
4. ,,,,,,,,,
3..
25! C
11 | | s x
i i 0 g
I e S —> x
o 2 3 4 5

Dik koordinat diizleminde verilen ABC dik tiggeninin x eksenine gére
simetridi aliniyor ve A ile A', B ile B', C ile C' simetrik nokta giftleri ola-
cak sekilde A'B'C' Gcgeni elde ediliyor. Elde edilen bu G¢gen de A'
noktasi etrafinda saatin tersi yéniinde 90° déndurtlGyor.

Bu dénme sonucunda B' noktasina karsilik gelen B" noktasinin
koordinatlari nedir?

®rnek > 30

Dik koordinat diizleminde bir A(—4, 2) noktasinin orijin etrafinda ne-
gatif ydnde 90° dénme ddénlsumi B ve B noktasinin y = —x dogru-
suna gore yansimasi C noktasidir.

Buna gére, ABC licgeninin alani ka¢ birimkaredir?

392

Sekildeki dikdortgenin orijin etrafinda negatif yonde 90° dénme
doniisimii ile dik ticgenin x eksenine goére yansima dénisiimii-
niin kesigim bélgesinin alani kag birimkaredir?

®rnek > 32

AY

3
Sekildeki d, ve d, dogrulan K(6, ;) noktasina gére simetrik ol-

duklarina gore, boyali bélgenin alani ka¢ birimkaredir?



